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Calcul intégral

Fiche tableaux : les résultats a connaitre

(Maths complémentaires Terminale)

Définitions
Situation Résultat
f continue et positive sur [a; b] fab f(z) dz = aire sous la courbe (u.a.)
F primitive de f f: flz)dz = [F(x)]z = F(b) — F(a)
f continue sur [a; b G(z) = [7 f(t) dt : primitive de f qui s’annule en a
1 unité = u cm (abscisses) et v cm (ordonnées) lua. =u X vcem?

Exemple : G(z) = fom 2t dt = z? vérifie G(0) = 0 et G'(z) = 2.

Propriétés
Propriété Formule
Bornes égales [ f(z)dz =0
Bornes inversées [y f(z)de = — fab f(z)dz
Chasles fab f+ fbc f= f: f
Linéarité [af+Bg)=aff+B[ g
Positivité (a < b) F20= >0
Comparaison (a < b) f<g= fab f < fabg
Encadrement (a < b) mgngém(b—a)éf:féM(b—a)

Exemple : si f04f =3et ff f =5, alors f06 f=8et f64f = —5.

Primitives pour calculer

f(z) k z" (n # —1) i (z > 0) ewtd u'e" %I (u > 0) 2u'u
F(z) kz 57:11 Inz ée“’”b et Inu u?
Exemple : fol e* dz = E 64’”]; = %.
Aires
Situation sur [a;b] Aire du domaine (u.a.)
£20 JJ $ (@) de
f<0 S de
f change de signe en ¢ |[ f(z)dz| + ‘fcb f(z) dm‘
f>g Iy (#(z) — g(z) de

Exemple : sur [—1;0], f(z) = 3z est négative et ffl 3z dx = —1,5: laire vaut 1,5 u.a.
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Valeur moyenne et rectangles

Notion

Formule

Valeur moyenne

I

1
b—a

fab f(z)dz, avec min f < p < max f

Largeur des rectangles

h=""C o — 4t kh
n

Rectangles a gauche / a droite

Ry =h>} ) f(x); Ra=hYp_ f(=x)

f croissante

Ry < ['f <Ry

f décroissante

Ri< [, f <R,

Amplitude (f monotone)

(b—a)|f(b) - fla)]

n

25
Exemple : la valeur moyenne de z — 2z sur [0;5] vaut — =
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