Classe de 4e

Les cas d'égalité des triangles A réviser avant le contrdle

Reconnaitre deux triangles égaux, choisir le bon cas d'égalité, rédiger la démonstration et en déduire des longueurs ou des angles
sans les mesurer.

1 Définitions

» Triangles égaux : superposables (on peut déplacer, tourner ou retourner le calque).

« Eléments homologues : sommets, c6tés et angles qui se superposent. On écrit les triangles dans I'ordre des
homologues.

o Triangles égaux : cotés homologues de méme longueur, angles homologues de méme mesure, méme périmeétre,
méme aire.

Les trois cas d'égalité

2

1. Trois cotés respectivement de méme longueur.

2. Un angle compris entre deux cotés : I'angle a pour sommet I'extrémité commune des deux cotés.
3

. Un coté et ses deux angles adjacents (deux angles connus donnent le troisieme : somme 180 \circ).

3 Ce qui ne suffit pas

» Trois angles égaux : méme forme, taille libre.

» Deux c6tés et un angle non compris : parfois deux triangles possibles.
e Méme aire ou méme périmétre seulement.

e Un coté et deux angles placés différemment dans les deux triangles.

Méthode de démonstration
. Nommer les deux triangles.
. Ecrire trois égallités justifiées : hypothése, milieu, c6té commun, angles opposés par le sommet, somme des angles...
. Citer le cas d'égalité.

. Conclure dans I'ordre des homologues.
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. En déduire la longueur ou I'angle cherché.

5 Isométries

Symétrie axiale, symétrie centrale, translation et rotation conservent longueurs et angles : I'image d'un triangle est un
triangle égal (sommet < son image). Retourner le calque = une symétrie axiale intervient.

6 Pieges a éviter

o Ecrire les triangles dans le désordre, puis égaler deux cotés non homologues.
e Prendre un angle non compris pour le cas n° 2.

¢ Oublier de convertir les longueurs dans la méme unité.

e OQublier une justification : « c6té commun » en est une.



L'ESSENTIEL

— Deux triangles égaux sont superposables : leurs éléments homologues sont égaux.
— Trois cotés égaux deux a deux : les triangles sont égaux.

— Un angle égal compris entre deux cotés égaux : les triangles sont égaux.

— Un c6té égal entre deux angles égaux : les triangles sont égaux.

— Trois angles égaux ne suffisent pas.

— Une isométrie transforme un triangle en un triangle égal.
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