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Corrigé et baréme — Etude de signe et tableaux de signes

Signe d’une expression affine, d’un produit et d’'un quotient, tableaux de signes, inéquations produit et
quotient (théme Fonctions)

Durée : 60 min — Calculatrice interdite — Sur 20 points - Mathématiques 27

Exercice 1 — Signe d’un produit (4 pts)

a) —6z+33=0 < z= % ; coefficient —6 < 0 : positif sur ] —00; 12—1 [, négatif sur ] 12—1; —I—oo[. (1)
b) £+3=0 <= z = —12; coefficient ; > 0 : négatif sur | — co; —12[, positif sur ] — 12; +oo][. (1)
c) Valeurs rangées: —12 < L. Signesde P(z): —,0en —12,+,0en 1, — (1)

d) S =]-12; I [ (inégalité stricte : bornes exclues). (1)

Repére — Le signe de ax + b a droite de sa racine est celui de a : avec a = —6, ’expression devient négative
apres %
Exercice 2 — Quotient et inéquation (4 pts)

a) £ —5=0 <= z =5:valeur interdite 5. (1)

b) Tz +2=0 < m':—%.SignesdeQ(w):+sur}—oo;—%[,0en—
55 +o00[. (1)

c) S=[-%5[.(1)

d) Q(z) -3 = 7”2;)’;“”75) = 4241l - racine — 17, valeur interdite 5 : S = | —o0; — 2] U]5; 4-00]. (1)

,—sur]—%;S[, len 5, 4+ sur

I

Erreur fréquente — Fermer le crochet en 5 : une valeur interdite n’est jamais solution, méme pour une
inégalité large.

Exercice 3 — Factoriser d’abord (4 pts)
a) Alz) =(x+2—-6)(x+2+4+6)=(z—4)(x+8).(1)
b) Racines —8 et 4, coefficients positifs : négatif entre les racines, S =] — 8;4/. (1)
c) 42 — 3z = z(4z — 3) > 0: racines 0 et 3, positif a 'extérieur : § =] — 00; 0] U [2; +oo][. (1)

d) Il divise par x, dont le signe est inconnu : pour z < 0 le sens s’inverse, pour z = 0 la division est
impossible. Il perd | — 00; 0] ; par exemple z = —1 vérifie 4 > —3. (1)

Attention — On ne divise jamais une inéquation par une expression contenant x : on passe tout a gauche
et on factorise.

Exercice 4 — Fonctions de référence (4 pts)
a) 1 —6= 102 <0;racine §, valeur interdite 0 : § =] — o0; 0[U [%; +oo[. (1)
b) x® + 222 = z%(z + 2) : négatif sur | — 0o; —2[, nul en —2 et en 0, positif sur | — 2;0[U]0; +oo]. (1)
o) —2?=2?(z—1)<0 < z<letz#0:5=|—00;0[U]0;1]. (1)

d) Défini sur [0; +oo[ ot v/z > 0;ilfaut 9 — 4z > 0ouz =0:5 = [0;§]. (1)

A retenir — Un facteur 2 est positif mais s’annule en 0 : dans une inégalité stricte, il faut retirer 0.
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Exercice 5 — Position relative de deux courbes (4 pts)
a) (z—5)(z+3) =22 +3z 5z —15 =22z — 15 = f(x) — g(z). (1)
b) Racines —3 et 5, coefficients positifs : + sur | — co; —3[, 0, — sur | — 3; 5[, 0, + sur |5; +-00][. (1)
c¢) Cj au-dessus de C, sur | — 0o0; —3[U]5; 400, au-dessous sur | — 3; 5[ ; intersections (—3;9) et (5; 25).
(1)
d) f(z) —g(z) <0:5=[-3;5]. (1)

Le point clé — La position de deux courbes se lit sur le signe de la différence f(x) — g(z), jamais par une
comparaison terme a terme.
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